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第　 1　問

2つのチーム Sと Tが野球の試合を繰り返し行い，先に 4勝したチームを優勝とする。
第 1，2，6，7戦は Sのホームゲームであり，第 3，4，5戦は Tのホームゲームである。
Sのホームゲームで Sが勝つ確率は 3

5
であり，Tのホームゲームで Tが勝つ確率は 5

6
とする。各試合で引き分けはないものとするとき，以下の問いに答えよ。

(1) どちらかの優勝が決まるまでに Sが 1勝以上する確率を求めよ。

(2) Tのホームゲームで Tが優勝する確率を求めよ。

(3) 第 1，2戦とも Sが勝ち，かつ Sが優勝する確率を求めよ。
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第　 2　問

xy 平面上の x 座標と y 座標が共に正の整数である点 (x, y) 全体の集合を D とする。
Dに属する点 (x, y)に対して x+ yが小さいものから順に，また x+ yが等しい点の中で
は xが小さい順に番号をつけ，n番目（n = 1, 2, 3, · · ·）の点を Pn とする。例えば，P1，
P2，P3 の座標は順に (1, 1)，(1, 2)，(2, 1)である。このとき，以下の問いに答えよ。

(1) 座標が (2, 4)である点は何番目か。また，P10 の座標を求めよ。

(2) 座標が (n, n)である点の番号を an とする。数列 {an}の一般項を求めよ。

(3) (2)で定めた数列 {an}に対し，
n∑

k=1

ak を求めよ。
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第　 3　問

以下の問いに答えよ。

(1) nが整数のとき，nを 6で割ったときの余りと n3 を 6で割ったときの余りは等し
いことを示せ。

(2) 整数 a，b，cが条件
a3 + b3 + c3 = (c+ 1)3 (∗)

を満たすとき，a+ bを 6で割った余りは 1であることを示せ。

(3) 1 ≦ a ≦ b ≦ c ≦ 10を満たす整数の組 (a, b, c)で，(2)の条件 (∗)を満たすもの
をすべて求めよ。
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第　 4　問

2次関数 y = f(x)のグラフが 2点 (1, 1)，(−1, −1)を通るとする。このとき，以下の
問いに答えよ。

(1) 放物線 y = f(x)の頂点の x座標が x > 0の範囲にあるとき，頂点の y 座標の最小
値を求めよ。

(2) 放物線 y = f(x)の頂点の y 座標が 0 ≦ y ≦ 2の範囲にあるとき，この放物線と直
線 y = xで囲まれた図形の面積の最大値と最小値を求めよ。
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